INSPECTORATUL ŞCOLAR AL JUDEŢULUI CĂLĂRAŞI
Olimpiada naţională de matematică 

  etapa judeţeană 3- III- 2007

Clasa a V-a
I. Se consideră numărul natural  n = 1234567891011121314…200520062007
 a)  Câte cifre are  n ?

 b)  Să se determine restul  împărţirii lui n la  8

prof. Relu Ciupea
II.  Un elev cumpără pixuri, caiete şi manuale în valoare de 144 lei. Fiecare pix costă 4 lei, fiecare caiet 6 lei şi fiecare manual 8 lei. Se ştie că:

i)      elevul a cumpărat cel puţin un pix ;
ii) numărul de caiete cumpărate este mai mare decât numărul de pixuri şi mai mic decât numărul de manuale.

Câte pixuri, caiete şi manuale poate cumpăra elevul cu suma avută? (trebuie să găsiţi toate variantele)

prof. Adriana Olaru
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III. Iniţial în cele 7 cerculeţe din desenul de mai jos a fost scrisă cifra 1 . Se numeşte „pas” înmulţirea cu 2 a celor patru  numerelor aflate  în vârfurile unuia din cele trei romburi , notate în desen cu I , II şi III . După un număr de „paşi” se ajunge la configuraţia prezentată în desenul alăturat.

a) Câţi „paşi” s-au făcut  pentru a obţine configuraţia din desen  ? (justificaţi răspunsul )

b) Să se afle numerele care sunt în locul literelor a, b, c şi d .

prof. Sica şi Sorin Furtună

IV. a) Aflaţi  numerele naturale de forma 
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 ştiind că 
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este pătrat perfect, iar 
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 este cub perfect.

      b) Determinaţi numărul submulţimilor mulţimii 
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 care au suma elementelor egală cu 2007.

                                                                            prof. Adriana Constantin şi Aurelia Caţaros
Notă : - Durata concursului este de trei ore .

           - Baremul de notare este : I  a)  4 puncte ;  I b)  3 puncte    ;II  7  puncte ;  III a) 4 puncte  ; III b) 3 puncte ; IV a) 4 puncte  ; IV b) 3 puncte.
INSPECTORATUL ŞCOLAR AL    JUDEŢULUI CĂLĂRAŞI                                                                  
Olimpiada Naţională de Matematică

etapa judeţeană 3- III- 2007
Clasa a VI-a
I.        a) Aratati ca 
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dacă şi numai dacă 
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     b) Fie numărul  A = 
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 . Determinati cea de a 2007–a  zecimală a numărului  33A . 

    c) Fie n un număr natural nenul . Arătaţi că numărul   
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 este natural .

prof. Eugenia Vlad şi Gheorghe Fianu  
                                                                                                                                              II. a) Pe o dreaptă sunt 2007 puncte A1, A2, A3 … A2007 astfel încât distanţa între fiecare două puncte consecutive este 1 cm. Pe segmentul A1 A2 (sus) se construieşte pătrat de latură 1. Pe A2 A3 (jos) avem un triunghi echilateral (triunghi care are toate laturile de aceeaşi lungime), apoi avem segmentul A3 A4, pe A4 A5 (sus) triunghi echilateral, A5 A6 pătrat (jos) şi A6 A7 segment.

Construcţiile se repetă ca în figura :

             A2  A3         A5   A6                                        
               A1                          A4                A7
Aflaţi lungimea liniei frânte care începe în A1 şi se termină în A2007.
    b) În triunghiul ABC ascuţitunghic, se consideră AD(BC, D((BC) şi [AD] ( [BC]. Pe perpendiculara în B pe BC se consideră punctul E astfel încât [EB] ( [BD],  (punctul E  se află  în semiplanul determinat de dreapta BC şi punctul A). Să se demonstreze că 
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    c) Fie unghiul ascuţit AOB şi semidreptele [OC şi [OD astfel încât m (
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DOB) = 900 şi m (
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COA) = 900,  interioarele unghiurilor AOC şi BOD sunt disjuncte , [OF este bisectoarea unghiului COD şi [OM este bisectoarea unghiului BOC . Să se determine măsura unghiului FOM .
                                                                            prof. Adriana Constantin şi Aurelia Caţaros 

III. 
[image: image14.wmf]Fie triunghiul isoscel  
[image: image15.wmf][

]

[

]

(

)

  ,  ,  

şi .

ABCABACADBCDBCMAD

º^ÎÎ

 Dacă punctele E şi F sunt simetricele punctului M faţă de dreptele  AB  şi AC arătaţi că :

        a) 
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        b) Dacă 
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 atunci punctele A , O şi D sunt coliniare .

prof. Eugen Predoiu  
IV.  Fie mulţimea 
[image: image18.wmf]13579

,1,,2,,3,,4,

22222

M

ìü

=

íý

îþ

 . Să se arate că orice submulţime a mulţimii M care are şase elemente conţine patru numere distincte cu proprietatea că suma a două dintre ele este egală cu suma celorlalte două .
prof. Viorica Stoianovici

Notă : - Durata concursului este de trei ore .

           - Baremul de notare este : I  a)  2 puncte ;  I b)  2 puncte  ; I c) 3 puncte  ; II a) 3 puncte ;  II b) 2  puncte ; II c) 2  puncte ;  III a) 4 puncte  ; III b) 3 puncte ;  IV 7  puncte  .
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