Ministerul Educatiei, Cercetarii gi Inovarii
Societatea de Stiinte Matematice din Romania

Olimpiada Nationala de Matematica
Etapa Judeteana si a Municipiului Bucuresti, 7 Martie 2009

CLASA a VIII-a

Problema 1. Sa se determine numerele reale pozitive x, ¥y, z care verifica
simultan egalitatile 22y? +1 = 22+ 2y, y?22+1 = y? +yz si 2222 +1 = 22 22

Problema 2. Numerele reale a, b, ¢, d, e au proprietatea ca
la — bl =2|b—c| = 3|c — d| = 4]|d — e| = 5le — al.
Sa se arate ca numerele a, b, ¢, d, e sunt egale.

Problema 3. Consideram prisma patrulatera regulata ABCDA B'C'D’
in care AB =a, AA' = %ﬁ, iar M este mijlocul muchiei B'C’. Fie F piciorul
perpendicularei din B pe dreapta M. Sa se determine masura unghiului
dintre planele (BF D) si (ABF).

Problema 4. Numerele naturale a si b verifica relatia
(a® — 9b*)* — 33b = 16. (1)

a) Sa se arate ca |a — 3b| > 1.
b) Sa se determine toate perechile de numere naturale (a,b) care satisfac
relatia (1).

Timp de lucru 3 ore 4+ 1/2 ora pentru intrebari lamuritoare asupra enunturilor

Fiecare problema este punctata de la 0 la 7 puncte



