INSPECTORATUL ŞCOLAR AL  JUDEŢULUI CĂLĂRAŞI                                                                                                               
Olimpiada naţională de matematică                                                             etapa locală 29- I- 2005
Clasa a V-a
I.  Fie numărul a=5+15+25+…+2005 .

  a) Arătaţi că 3/a .

  b)  Care este cel mai mic număr natural nenul cu care trebuie înmulţit a pentru a obţine un număr natural pătrat perfect  ?
                                                                              Prof. Eugen Predoiu

II.  a) Adrian va împlini x ani în anul x
[image: image1.wmf]2

. Care este anul de naştere al lui Adrian ? ( se ştie că anul naşterii este între 1900 şi 2000 ) 
     b) Calculaţi suma tuturor numerelor naturale de trei cifre divizibile cu 3, care nu sunt 

divizibile cu 2. 

                                                                                Prof. Adriana Olaru 

III. a) Să se afle numerele naturale nenule care împărţite la 11 dau restul egal cu pătratul câtului .

     b)  În câte moduri poţi să aşezi pe un inel rotund 4 bile verzi şi 3 bile negre ?

                                                                                 Prof. Constantin Berbecel şi Eugenia Vlad 
IV. Numim „număr ciudat” orice număr natural mai mare decât o sută cu proprietatea că  fiecare cifră , cu excepţia primelor două , este suma celor două cifre din stânga sa ( de exemplu 2246 este  „număr ciudat” deoarece 4=2+2 şi 6=2+4 ) .
       a) Daţi exemplu de un număr ciudat de şase cifre .

       b) Care este cel mai mare „număr ciudat” ?    
       c) Câte elemente are mulţimea A={x / x „număr ciudat” , 10 000<x<100 000 } ?
                                                                                Prof. Viorica Stoianovici         
Notă : - Durata concursului este de trei ore .

           - Baremul de notare este : I a) 4 puncte ;  I b) 3 puncte ; II a) 4 puncte ; II b) 3  puncte ; III a) 4 puncte ;  III b) 3   puncte ;  IV a) 2 puncte b) 2 puncte ; c) 3 puncte.   
  INSPECTORATUL ŞCOLAR AL  JUDEŢULUI CĂLĂRAŞI                                                                                                               
Olimpiada naţională de matematică                                                             etapa locală 29- I- 2005
Clasa a VI-a

 I.  Se consideră unghiul obtuz AOB şi dreptele a ,b concurente în O , astfel  încât a ( OA şi              

     b ( OB . Fie C şi D două puncte arbitrare  C(a , D(b 

     a) Arătaţi că dacă C şi D sunt ambele în interiorul unghiului AOB sau în exteriorul aceluiaşi    

         unghi , atunci unghiurile AOB şi COD sunt suplementare .

     b) Fie C şi D în interiorul unghiului AOB C(a , D(b . Se ştie că măsurile unghiurilor AOB

          şi COD îndeplinesc condiţia 
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          Să se demonstreze că dacă [ OM şi [ON sunt bisectoarele unghiurilor AOD şi BOC ,

          atunci [ OD şi [OC  sunt bisectoarele unghiurilor MOC şi DON .

                                                                                            Prof. Relu Ciupea
II.  Fie triunghiul isoscel ABC ( AB=AC ) şi punctele 
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a) Arătaţi că 
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b) Dacă 
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                                                                                      Prof. Sica şi Sorin Furtună

III. Mai multe  pătrate identice pot fi aşezate pe 25 de rânduri  , fiecare rând având cu două pătrate mai mult decât cel anterior ( ca în  desenul de mai jos).
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a)  Câte pătrate sunt pe ultimul rând ?

b) Câte pătrate , identice cu cel de pe primul rând , sunt în total  ?

c) Câte dreptunghiuri diferite (două dreptunghiuri sunt diferite dacă au dimensiuni diferite )  se pot construi utilizând toate pătratele ( justificaţi răspunsul) ?  
                                                                                    Prof. Constantin Berbecel
IV.  Se consideră fracţiile de forma : 
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a) Arătaţi că dacă fracţiile nu sunt ireductibile , atunci ele se simplifică cu 19 .

b) Să se determine cele mai mici trei numere  naturale n pentru care se obţin fracţii  reductibile .
                                                                                  Prof. Constantin Berbecel şi Sorin Furtună
Notă : - Durata concursului este de trei ore .

           - Baremul de notare este : I a) 4 puncte ;  I b) 3 puncte  ; II a) 4 puncte ;  II b) 3  puncte ; III a) 3 puncte  ; III b) 2 puncte ; III c) 2 puncte IV a) 4 puncte ; IV b) 3 puncte .
 INSPECTORATUL ŞCOLAR AL  JUDEŢULUI CĂLĂRAŞI                                                                                                               

Olimpiada naţională de matematică                                                             etapa locală 29- I- 2005
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Clasa a VII-a

I.   a) Să se calculeze : 
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      b) 
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                                                                               Prof. Maria Bob                                                                 

II. Se dă un trapez isoscel ABCD cu AB // CD, AD = DC = BC şi AB = 2BC. Fie O punctul de intersecţie al diagonalelor şi E mijlocul segmentului [AB].

a. Demonstraţi că BCDE este romb

b. Demonstraţi că O este centrul de greutate al triunghiului DEC.

c. Fie OP // BC , P
[image: image13.wmf]Î

AB. Demonstraţi că PB . PO = PA. PE.

                                                                                 Prof. Adriana Olaru 

III. Fie triunghiul isoscel ABC ( AB=AC ) . Se notează cu D şi E picioarele perpendicularelor duse din  vârful A pe bisectoarele exterioare ale unghiurilor  
[image: image14.wmf]B
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 şi respectiv 
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 .
a) Arătaţi că triunghiul
[image: image16.wmf]ADE
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   este isoscel;
b) Precizaţi natura patrulaterului BCDE ;
c)   Dacă 
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 şi perpendiculara din D pe AB intersectează AC în F , care sunt măsurile unghiurilor triunghiului ABC şi a unghiului 
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                                                                              Prof. Sica şi Sorin Furtună

   IV. În 
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 Arătaţi că punctele  C ,O şi  N sunt coliniare dacă şi numai dacă m(
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                                                                                  Prof. Constantin Berbecel

Notă : - Durata concursului este de trei ore .

           - Baremul de notare este : I a) 3 puncte ;  I b) 4 puncte ;II a) 3 puncte;  II b) 2 puncte ;II c) 2 puncte ; III a) 2 puncte ; III b) 2 puncte ; III c) 3 puncte  ; IV 7 puncte  .
  INSPECTORATUL ŞCOLAR  AL JUDEŢULUI CĂLĂRAŞI                                                                                                               

Olimpiada naţională de matematică                                                             etapa locală 29- I- 2005
Clasa a VIII-a
I. a) Fie a , b , c , d 
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 . Să se demonstreze că dacă numărul n = 
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     atunci numărul m = 
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    b) Determinaţi mulţimea  A = { n ( 
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                                                                         Prof. Relu Ciupea   

II.  a) Fie cubul
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astfel încât suma AN + NM să fie minimă.

     b) Să se determine distanţa de la punctul M la planul (
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                                                                       Prof. Adriana Constantin şi Aurelia Caţaros
III. Pe planul dreptunghiului ABCD se ridică , de aceeaşi parte a sa , perpendicularele DM şi CP  . Dacă CD=a
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  , CP=4a ,MD=2a , 
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şi distanţa de la M la dreapta BP este 2a , aflaţi :
a) Distanţa de la punctul D la dreapta BP .

b) Măsura unghiului dintre planele (BCP) şi (BMP) .

c) Distanţa de la punctul P la dreapta AB .

d)  Măsura unghiului dintre dreptele NQ şi AD .
                                                                              Prof. Sica şi Sorin Furtună

IV. a) Fie  paralelipipedul dreptunghic
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 în care are loc relaţia :  
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unde a este diagonala bazei ABCD , b este diagonala feţei  
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 şi c este diagonala feţei 
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. Să se demonstreze că paralelipipedul este cub .

                                                                                   Prof. Gheorghe Fianu

        b) Să se arate că triunghiul cu laturile de lungimi a, b, c este echilateral dacă şi numai dacă 
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                                                                                  prof. Tudor Victor şi Marcu Florin  
Notă : - Durata concursului este de trei ore .

 - Baremul de notare este : I a) 4 puncte ; I b) 3 puncte ; II a) 4 puncte ; II b) 3 puncte ; III a) 2 puncte; III b) 2 puncte ; III c) 2 puncte  ;  III d) 1 punct ;  IV a) 4 puncte ; IV b) 3 puncte .                                   
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